PRIPRAVY KE CVICENI 20

plan k 20. cviéeni: tri priklady na obsah plochy (parabola a osa, parabola a primka riznd od osy, dvé paraboly);
délka krivky (jeden lehky priklad, nebo Zddny priklad); objem télesa (dva priklady); obsah pldsté télesa (jeden
priklad)

PRIPOMENUTI 20.1: pripomenut{ vzorce S = f; f(z)dz za predpokladu, Ze [ je nezdapornd na {(a,b)

PRIKLADY 20.1: Vypoctéte obsah rovinné plochy vymezené kiivkami:

a) y=sinz,y=0,0<z,z<m 2]
b) y=4—2% y=0; [10—1—5]

PRIPOMENUTf 20.2: pripomenuti vzorce
S = f (x)] dx za predpokladu, Ze f — g je nezdpornd na {(a,b)

PRIKLADY 20.2: Vypoctéte obsah rovinné plochy vymezené kiivkami: (stihnout a)-c))

a) y=x,y=—r, =3 [9]

b) y=a2* r+y=22>0; [1+%}
c)y=e",y=e" x=1; [G—Q—f-ﬂ
d) y=2x -2 z+y=0; [44—%}
e) y=a>+2,y=>5r —2 [5+§}
fy=(@-1?%y=1-2" [5)

g) y=2"y=2,12=0; 12— 5]

PRIPOMENUTTI 20.3: pfipomenuti vzorce L = fab V14 [f(x)]?dx, pro x € (a,b)

PRIKLADY 20.3: Vypoctéte délku kiivky, kterd je zadana vztahem:

a) y = 2‘/5\/_3 pro = € (0,4); (2]
b) y = Inx pro z € (v/3,1/15). (Napovéda: Proved'te substituci t*> = 1 + x?) [2+1n3 — $1nb]
c) y=e" proz € (0, xg); V1+eXo — /24 x5 —In Y—r—— vf e
d) y = In(cosx) pro x € (0,a), kde a < Z; [hltg (Z+ )}
PRIPOMENUTI 20.4: pripomenuti vzorce V =1 f )2 dx
PRIKLADY 20.4: Vypoctéte objem télesa, které vznikne rotaci podgrafu funkce f(z) kolem osy z:
a) f(z) =25 — 12 pro z € (—5,5); [2%7]
b) f(z) = 2x — 2* pro x € (0,2); [(1+ &) 7]
) f(z) =2 (et +e 1) pro x € (—4,4); (167 (e +4 — %]
d) flz)=0b(% )g,a,bE(O,oo) pro z € (0,a). [2mab?]
PRIPOMENUTI 20.5: pripomenuti vzorce S = 27rf f(z)y/1+ [f'(x)]>dx; Mame-li spocitat cely povrch

télesa, musime k obsahu plasté pricist obsahy vsech vik, které téleso md.
PRIKLADY 20.5: Vypoctéte obsah plaste télese, které vznikne rotaci podgrafu funkce f(z) kolem osy x:
a) f(z)=4+z proz € (—4,2); [36v2n]



b) f(z) =z pro x € (0, 1); [217 (10\/_0—1)]
) flo) = Vaproz e 01 [F6vE-1)
d) f(z) =35 (e"+e ) prox e (0,1) [F(+4+5)]

nestihne se: )
PRIPOMENUTTI 20.6: pripomenuti vzorcu pro kiivku G-
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PRIKLADY 20.6: Vypoctéte hmotnost a soufadnice téziste kiivky y = s(e®+e ™), z € (—1,1) s délkovou
hustotou p(z) = 1.
PRIPOMENUTI 20.7: pripomenuti vzorcu pro kfivocary obdélnik B:
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Pf{fKLADY 20.7: Vypoctéte hmotnost a soutadnice tézisté rovinné homogenni plochy B omezené kiivkou
y = L, osou = a pifmkou x = 8. Hustota plochy v bodé [z, y] € B je dédna vztahem po(x,y) = p(x) = 1.
PRIPOMENUTTI 20.8: pripomenuti vzorce Q(B) = faba(x)[f(a:) —g(z)]dz

PRIKLADY 20.8: Urcete elektricky nédboj rozlozeny na desce B ohranicené kiivkami y = 2z — 22, y = x — 2,
jestlize hustota v bodé [z,y] € B je ddna vztahem oy(z,y) = o(x) = 1.



